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NOTA IMPORTANTE: Se debe responder a un maximo de 4 cuestiones y no es necesario hacerlo
en el mismo orden en que estan enunciadas. Cada cuestion tiene una puntuacion de 2,5 puntos.
Si se responde a mas de 4 cuestiones, sblo se corregiran las cuatro primeras, en el orden que
haya respondido el estudiante. Solo se podran usar las tablas estadisticas que se adjuntan. No
se podran usar calculadoras graficas ni programables.

1: [2,5] Taylor Swift tiene un total de 435 millones de seguidores en las tres siguien-
tes redes sociales: Instagram, X (antiguo Twitter) y YouTube. Si ganara en Instagram
tantos seguidores como la mitad de los que tiene en YouTube, el nUmero de sus se-
guidores en Instagram seria el doble de la suma de los que tiene en X'y en YouTube.

Ademas, si Taylor recibiera cada mes 10 délares por cada millon de seguidores en
Instagram, 20 ddlares por cada millén de seguidores en X y 30 ddlares por cada
millén de seguidores en YouTube, tendria unos ingresos mensuales de 6.500 délares.

Calcule cuantos seguidores tiene Taylor Swift en cada una de estas redes sociales.
2: Se dice que una matriz cuadrada A de orden 2 es una matriz ortogonal si cumple que

A-A" =1, donde A’ denota la matriz traspuesta de A e I denota la matriz identidad de
orden 2.

a) [1] Estudie si las siguientes matrices son ortogonales o no:
V3/2  1)2 V3/2 1/2
~1/2 V3/2 y ~1/2 =32 )
b) [0,75] Si A es una matriz ortogonal cualquiera de orden 2, calcule razonada-

mente su determinante.

c) [0,75] Justifique que si A y B son dos matrices ortogonales cualesquiera de
orden 2, entonces el producto C = A - B también lo es.

2
3: Considere la funcion f(x) = L, definida para todo valor de x € R.
x2—2x+3
a) [0,5] Calcule xl_@w flx)y XETW f(x).

b) [1,5] Determine los intervalos de crecimiento y/o decrecimiento de la funcién
f(x) y calcule sus extremos relativos (maximos y minimos relativos).

c) [0,5] Justifique que la funcion alcanza sus extremos absolutos (maximo y mini-
mo absolutos) y calcule el valor de dichos extremos absolutos.

1 -
4: Considere la funcién f(x) = E, definida para todo valor de x > 0.
X

\/_
a) [0,5] Calcule xl_{rJrrlw f(x).
b) [1,5] Calcule la integral indefinida / £(x) dx.

c) [0,5] Determine el valor de a > 0 para el cual se cumple que / f(x)dx=4.
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5: Considere los planos x—y+z=0y x+y—z=2Yy los puntos P(1,2,3) y O(1,1,3).
a) [0,75] Compruebe que ambos planos se cortan en una recta r y calcule la ecua-
cion continua de dicha recta.

b) [1] Compruebe que el punto P no esta en ninguno de los dos planos y calcule
la ecuacion de la recta que pasa por Py no corta a ninguno de los dos planos.

c) [0,75] Determine el punto de la recta r que equidista de Py de Q.

6: Considere los planos x+y+z=-3yx+y—z=3ylarectar: A

a) [0,75] Compruebe que ambos planos se cortan y calcule el angulo que forman.
b) [0,75] Estudie la posicidn relativa de la recta r con el plano x+y—z = 3.
c) [1] Determine los puntos de la recta r que equidistan de ambos planos.

7: ElI 60% de los habitantes de una poblacién consume pan integral, el 40 % consume
pan blanco y el 20 % consume ambos tipos de pan.

a) [0,5] ¢ Son independientes los sucesos “consumir pan integral” y “consumir pan
blanco”?

b) [0,5] Sabiendo que un habitante consume pan integral, ¢ cual es la probabilidad
de que consuma pan blanco?

c) [0,75] Calcule el porcentaje de la poblacién que no consume ninguno de los dos
tipos de pan.

d) [0,75] Sabiendo que un habitante no consume pan integral, ¢ cual es la proba-
bilidad de que consuma pan blanco?

8: Trabaje con 4 cifras decimales para las probabilidades y con 2 para los porcentajes.

Una fabrica de componentes de ordenador produce 2500 microprocesadores al dia.
Sabiendo que el porcentaje de microprocesadores defectuosos fabricados es del
2%, responda razonadamente a las siguientes cuestiones:
a) [0,5] ;Qué distribucidn sigue la variable aleatoria que cuenta el nimero de mi-
croprocesadores defectuosos fabricados al dia?

b) [0,5] Calcule la media y la desviacidn tipica de esta distribucion.

c) [0,75] ;Cual es la probabilidad de que en un dia el numero de microprocesado-
res defectuosos fabricados sea menor o igual que 577

d) [0,75] ¢ Cual es la probabilidad de que en un dia el nUmero de microprocesado-
res defectuosos fabricados sea exactamente 507



