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Junio 2024 (Ordinario)

Ejercicio 1 (2 puntos)

2 2 b+1
Seabe R ylamatrizA=| b+2 1 1
1 1 b

a) (1 punto) Calcular los valores de b para los que A tiene inversa.

b) Hallar A~! para el caso b =0 (debe justificarse adecuadamente la respuesta).

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.

a) |[Al=-0*+1=0 = b=+4+1 = FA'VbeR-{-1,1}

2 1 -1 1 1
11| & |Al=1 & AdjA=| 1 -1 0
10 1 0 —2

] -1 1 1
A1 AGJAT = (AT =] 1 —1-0

NN

b) Parab=0 = A(

R

Ejercicio 2 (2 puntos)

Dadas las matrices

a 0
1 0 1 1 -1
() (51 e (D)
a—b 1

hallar los valores de a y b para que A - M sea igual a la inversa de la matriz N.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.

A M=N'"= A M-N=N"'N = A-M-N=1
——

1

a 0
1 01 1 -1 2a—b 1 1 -1
A'M'N<110>'(abb1)'<1 2)“(&;—@ 1)’(—1 2)

20 —b—1=1
_(2a-b-1 “2a+b+2)_(1 0\ )-20+b+2=0 _ | a=3
~\b—a—-1 —-b+a+2 ) \0 1 b—a—1=0 b=4

~b+a+2=1

—
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Ejercicio 3 (2 puntos)

es paralelo a la recta de ecuacion s =

Hallar la ecuacién del plano que contiene a la recta r = {

r—1 y—-3 =z

r—y—4z+1=0
r—2z4+1=0

2 -1 3

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

y

Solucién.
R(-1,0,0)
- j’ ];:'
r=4q - S
d, = -1 —4|=(2,-2,1)
0 -2
R(-1,0,0) z+1 y =z
T=4d,=(2,-2,1) = 71=| 2 -2 1|=0=
L=(2,-1,3) 2 s

(1,3,0)
(2,—1,3)

I1l
—
S

I

T=br+4y—22+5=0
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Ejercicio 4 (2 puntos)

Dados los puntos A(1,2,1), B(0,3,1) y C(1,0,—1). Determinar:
a) (1 punto) Un vector unitario y ortogonal a los vectores AB y Ac.
b) (0.5 puntos) El dngulo determinado por dichos vectores.

c¢) (0.5 puntos) El area del triangulo que forman A, B y C.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucién.

a) AB=(0,3,1) — (1,2,1) = (-1,1,0) & AC =(L,0,—1)— (1,2,1) = (0, -2, —2)

. i j’ k
L AB
B S T=A-(ABxAC)=A-| -1 1 0 |=\ (-2-2,2)
il AC
0o -2 -2
) V3
ul=1 = VAN +42+42 =1 — 12\ =1 — )\::I:?
ﬂ‘lz_@.(_g,_zg): _67_[?3’@
. 6 3 37 3
IERVE V3 V3 V3
u2:7'(_27_272): 5 Y 5 Y o
6 373 3
) eomae ABAC _(CLLO@2 2 1 o
]@Hﬁ‘ V2:1/8 4 2
, 1 1 1
c) Area , :—~‘1@x@‘:—-](—2,—2,2)|:—-\/E:\/§u2
ABC 2 2 2
(e}
T—
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Ejercicio 5 (2 puntos)

flx) =2 ¢e*

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Hallar los intervalos de crecimiento y los puntos extremos de la funcion

Solucion.

f(z) =2z-e—2%e® = (20—22)e* =0 = {

(—00,0) (0,2) (2,+00)
Signo f'(x) - + -
(@) Decreciente | Creciente | Decreciente
\ / N\

20 —1*=2-2—2)=0=2={0,2}
e? =0 = P Solucién

La funcién f(z) es creciente en (0,2) y decreciente en (—o0,0) U (2,4+00), y tiene un
minimo relativo en (0,0) y un mdzimo relativo en (2,4/e?).
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Ejercicio 6 (2 puntos)

Calcular el valor de a para que la funcion

senx —x - e”
flx) =< 2% =2 -cosx +2
a ,sixz =10

,six#0

sea continua en x = 0.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.

, senx —x - e” 01 vmep ,, cosx —e* —x-e” 0
e lim f(z) = lim —| = , =|=
@0 =072 — 2. cosz+2 L0 z—0 2xr+4+2-sinx 0
LHop ,, —senz —e*—e®* —x-e” —2 1
= llm _= = ——
z—0 24 2cosx 242 2

e f(0)=ua

f(z) es continua en x =0 <= lim f(z) = f(0) = |a=—

x—0

Ejercicio 7 (2 puntos)

Hallar una primitiva F(x) de la funcién f(z) = (2x+5)-e~** que cumpla F(0) = 0.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.
2 u=2x+5=du=2dzx
T — 1
/f /2x+5) dr v:e_%dxévz—g-e_zx
2 5 2 5)
— ZE+ - / 72:2 Zd ‘T+ 672:1:_’_/6721 dI‘
2
2 5
= x; 6*2"”—5 e +C =~ (2x+5+1)+0:—e*2x-(x+3)+0

Fl0)=0 = —3+C=0= C=3 = |F(z)=—¢2 (x+3)+3

—
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Ejercicio 8 (2 puntos)

Calcular el drea encerrada entre las gréaficas de las funciones f(x) = x3 — bz y
g(x) = —=.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.
hiz)=f(z)—g(x) =23 bz —(—x) =2 —do=x-(22—-4) =0 = = ={-2,0,2},

)
2)

lo que define dos recintos de integracion Ay : (—2,0) y Az : (0,
0 0 24 0
Alz/ h(x)dx:/(x3—4x)dx:—2x2] =0—-(4-8)=4
-2 -2 4 5

2 2 24 2
Agz/h(x)dm:/(xg—élx)dx:—2x21 =(4-8)—-0=—-4
0 0 4 0

Area = |Ay| + |Ay| =444 =8 u?

Ejercicio 9 (2 puntos)

En una residencia de ancianos el 80% de los residentes tiene cuenta de correo
electrénico, el 60 % tiene redes sociales, y el 10% no tiene ni correo electrénico ni
redes sociales. Se pide calcular la probabilidad

a) (0.5 puntos) De que un residente use correo electrénico y redes sociales.
b) De que un residente use sélo una de las dos cosas.

c) (0.75 puntos) De que un residente use correo electrénico sabiendo que no usa
redes sociales.

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucion.

Sean los sucesos:

C' = “El anciano tiene correo electréonico”

R = “El anciano tiene redes sociales”

Del enunciado tenemos:
P(C)=0.8 & P(R)=0.6 & P(éﬂﬁ) =0.1
a) PCNR)=P(CUR)=1-P(CUR)=0.1 = P(CUR)=0.9

P(CNR)=P(C)+ P(R)—P(CUR)=08+06—-09 = | P(CNR) =05

b) P((CNR)U(CNR)) = P(CUR)—P(CNR) = 0.9-0.5=| P((CNR)U(CNR)) =04

o) Pe| ]y = PEE R - PO ORGSR (b B = 013

o
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Ejercicio 10 (2 puntos)

Luis es un estudiante bastante despistado y su tutora esta cansada de que llegue
tarde a clase. Ella le propone el siguiente trato: si en los proximos 10 dias Luis llega
tarde como mucho 3 dias, le subira 1 punto en la nota final de la evaluacién. Sabiendo
que la probabilidad de que Luis llegue tarde a clase cada dia es 0.5, determinar:

a) (0.5 puntos) El tipo de distribucién que sigue la variable aleatoria que cuenta el
niimero de dias que Luis llega tarde a clase en los proximos 10 dias. ;Cuéles son
sus parametros?

b) (0.75 puntos) ;Cudl es la media y la desviacion tipica de esta distribucion?

c¢) (0.75 puntos) ;Cual es la probabilidad de que Luis consiga esa subida de 1 punto
en la nota final?

(Extremadura - Matematicas II - Junio 2024)

Solucién.
n =10
a) X = “N°dias que Luis llega tarde a clase” — X : B(10,0.5) = < p = 0.5
qg=1—p=0.,5

b) p=np=10-05=5 & o= ,/npg=+10-0.5-0.5=1.5811

10
¢) PIX<3)=PX=0)+PX=1)4+P(X=2)+P(X=3)= (o) -0.5°-0.5"
1 1 1
+ (f) -0.5'-0.5% + (;) -0.5%-0.5% + <30> -0.5%-0.5" =0.1719

—
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