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Ejercicio 1 (2 puntos)

6

a) (0.75 puntos) Calcule A%

b) (1.25 puntos) Calcule la matriz X que satisface la igualdad

A’X —(A+B)T =3I —2X

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Algebra)

Sean A y B dos matrices tales que A + 2B = ( 0 -3 ) yA+B:<4

0

-1
2

)

siendo I la matriz identidad de orden 2 y (A + B)" la traspuesta de (A + B).

Solucién.
6 —3 4 -1 2 —2
a)B_(A+QB)—(A+B)_<O 3 )‘(o ) >:<o 1)
4 -1 4 -1 2 -2
A+B‘<o 2 ) :>A_<o 2 )‘(0 1 )
o4 oa_(21) (21 » (43
A=A A‘(o 1) (0 1)i A‘(o 1
b) A2X —(A+B)" =31 —2X = A’X +2X =31+ (A+B)’
= (A2+2])- X =3I+ (A+B)"

— (A 420) (A 42l) X =(42+2)" BT+ (A+ B)]

1

— | X =(A+2) B+ (A+B)]

4 3 2 0 6 3 —1 1
2 _ — 2 - .
A+21_<01>+<02>—<03>=>(A+2[) ST

3I+(A+B)T=<g g>+<_41 (2)>:<—71 g)

1 (3 -3 70\ 1 (24 —15
X_18'<0 6 )'(—1 5)“18'(—6 30)2> X

(03
(2% )
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Ejercicio 2 (2 puntos)

Discuta, segiin los valores del parametro m, el siguiente sistema:

mxr + (m+2)y+z=3
2mx +3my + 2z =5
(m—4)y+mz=m

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Algebra)

Solucion.

Escribimos el sistema en forma matricial:

m m+2 1,3
A/A*=1| 2m 3m 2.5
0 m—4 m'm

Hallamos el determinante de la matriz de coeficientes A.
|[Al=m? - (m—4) =0 = m={0,4}
s Sim#£{0,4} |A]#0 = ran(4) =3 = ran(A*) = n° incég. 22y S1sTEMA
COMPATIBLE DETERMINADO (Solucién tnica).

0 2 1:3

» Sim=0 = A/A*=| 0 0 2.5

0 —4 010

2 1

|A| =0 = ran(A) < 3 y como 0 2|7é0:>ran(A):2

2 1 3

0 2 5|=4#0 = ran(4*)=3
-4 0 0

ran(A) = 2 # ran(A*) = 3 2% S1gTEMA INCOMPATIBLE (# solucién)

6
12
0

» Sim=4 = A/A* =

O 00 =
I R

e~ Ot W

|A] =0 = ran(A) < 3y como

12 2
0 4|7«'€O = ran(A) =2

6 1 3
12 2 5 |=24#0 = ran(A*) =3
0 4 4

ran(A) = 2 # ran(A*) =3 Houche . SISTEMA INCOMPATIBLE (P solucion)

2 https://aprendeconmigomelon.com


https://aprendeconmigomelon.com

Ejercicio 3 (2 puntos)

a) (1 punto) Enuncie los teoremas de Rolle y de Bolzano.
b) (1 punto) Calcule /m?’ ™ da.

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Analisis)

Solucion.

a) = Th. Rolle: Si f(x) es una funcién continua en [a, b] y derivable en (a,b), que
cumple que f(a) = f(b) entonces existe al menos un punto ¢ € (a,b) | f'(c) = 0.

» Th. Bolzano: Si f(z) es una funcién continua en [a,b] y f(a) - f(b) < O
entonces existe al menos un punto ¢ € (a,b) | f(c¢) = 0.

u=12%= du=2xdz

2
b) /x?’-esza:: ) 1 :x-eIQ—/Zx~e$2dx
dv=1x-¢" d:c:>v:§~ew 2 2
56’2 22 1 22 1 2 22

Ejercicio 4 (2 puntos)

Calcule los siguientes limites:

senz — In (1 + 2)
1 to) li )
Y (1 punte) o e

sen x T

— €

. €
b) (1 punto) :lvli% 5

T

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Analisis)

Solucién.
1
a1 07 Ltts CcoS T — 0
2) o Sena n ( —i—:z:):{ LHop 1+z :{]
70 T -sen 0 z—=08enx + x - Cos T 0
—senxr + ———
L’Hop ,, (14 x)? 0+1 1
=" lim = = -

=0 cosx +cosr —x-senx 1+1—0 2

; €SGH$ ex 0 L’Hép 3 esen:c . COS T — ex O
b) lim =|=| =" lim = |=
0 22 0 z—0 2x 0
LHop , €% . cos’x — €% . senx — €° 1-0-1
=" lim = =0
z—0 2 2
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Ejercicio 5 (2 puntos)

-2
a) (1.25 puntos) Considere el plano m = 4x + 2y + bz = 2 y la recta r = xT =

y—c z—3
2 B 4 7/ .
que tomar b y ¢ para que la recta r esté contenida en T.

, donde b y ¢ son parametros reales. Calcule los valores que tienen

b) (0.75 puntos) Halle la distancia del punto P(1,3,1) al plano 7’ = 4x+2y—4z = 2.

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Geometria)

Solucion.
=243\
R(2,¢,3) !
= J—(324) r=qy=c+2\
romT z=3+4)\

rllm=d Lty = (3,2,4)- (4,2,b) =124+4+4b=0=| b= —4

a) TET <=

Rerm — 4-2+2c+3h=252,=3

4+6-4-2 4 2
b) d(P. ') = _2_z
) AP = et 6 3"
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Ejercicio 6 (2 puntos)

a) (1 punto) Considérense los puntos Q(—1,3,—5), R(3,1,0) y S(0,1,2). Obtenga
la ecuacion implicita o general del plano. m que contiene a ), R y S.

b) (1 punto) Obtenga las ecuaciones paramétricas y la ecuacion continua de la recta
que pasa por el punto P(3,—1,—1) y es perpendicular al plano
m=4r + 23y + 62 —35=0.

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Geometria)

Solucion.
ﬁ - (47 _275) & Cﬁ - (L _2a 7)
S(OalaQ) x y—l z—2
a) T=qu=QR=(4,-2,5) = r=|4 =2 5 |=0
7=Q8 = (1,-2,7) Lo-2 7
— —4dr—23-(y—1)—6-(2—2)=0 = |7=4x+23y+62—35=10
=3+ 4A
P(3,—1,-1) '
b) r=<¢ "7 r=qy=-14+23\ , AeR
d. =i, = (4,23,6)
z=—146A
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Ejercicio 7 (2 puntos)

1 1
Sabiendo que P(A) = 37 P(B) = 3"

a) (1 punto) Suponiendo que A y B son sucesos, independientes, calcule P(AU B)
y P(A| (AU B))

b) (1 punto) Suponiendo que A y B son sucesos, incompatibles, calcule P(AU B)
y P(A| (AU B))

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Probabilidad y Estadistica)

Solucién.
a)AyBindependientes:>P(AOB):P(A)-P(B):;-;:;
1 1 1 2
P(AUB):P(A)JFP(B)—P(AmB):§+§—6:g
.\ PANMAUB)  pa) 1-P(A)  1-15 4
P(A](AVE) = P(AUB)  P@ANB) 1-PANB) 1-1% 5
b) Ay B incompatibles = P(ANB) =0
P(AUB) = P(A)+ P(B) ~ P(ANB) =5+ —0="
.\ PANMAUB) - p@  1-PA)  1-1s 2
P(AHAUB))_ P(AUB) - P(AnB) 1-P(AnB) 1-0 3
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Ejercicio 8 (2 puntos)

Una maquina que distribuye agua en botellas echa una cantidad de agua que sigue
una distribucién normal con media igual a 500 mililitros y desviacion tipica igual a 4
mililitros.

a) (1 punto) Si elegimos al azar una de las botellas, jcual es la probabilidad de que
lleve entre 499 y 502 mililitros?

b) (1 punto) ;Cudl es la cantidad de agua, en mililitros, excedida por el 97.5% de
estas botellas?

(Galicia - Matematicas II - Junio 2024 - Bloque Probabilidad y Estadistica)

Solucioén.
X = “Cantidad de agua en la botella (ml)” — X : A(500,4)

a) P(499 < X <502) = P <7<

499 — 500
(4 = P(—0.25 < Z < 0.5)

502 — 500)

= P(Z <05)-P(Z < -0.25) = P(Z < 0.5)— [1-P(Z < 0.25)]
= 0.6915 — (1 — 0.5987) = 0.2902

— 500 — 500
b) P(XZa)zP(ZZa ; >:0.975:>P<Z§—a ; ):0.975
—“_4500 —1.96 — | a = 492.16 mi
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