Ejercicio 3 (2.5 puntos)

Dados los planos m; = 4x+ 6y — 1224+ 1 =0, my = —22 — 3y + 62 — 5 = 0, se pide:
a) Calcular el volumen de un cubo que tenga dos de sus caras en dichos planos.

b) Para el cuadrado de vértices consecutivos ABCD, con A(2,1,3) vy B(1,2,3),
calcular los vértices C' y D, sabiendo que C' pertenece a los planos 7y y w3 =
T—y+z=2
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Solucién.

a) Dado que m = (4,6,—12) ~ m = (—2,—-3,6), los planos m; y m son paralelos,
por lo que contienen caras paralelas del cubo. El lado del cubo sera por tanto la
distancia entre las mismas.

{ = d(ﬂ'l,’ﬂ'2> = d(P € 7T1,7T2)
Sea el punto P(—1/4,0,0) € m;

—2-514040-5] 92 9
\/ 2)2+(—3)2+62_ 7 14

{= P7T1

de esta forma el volumen del cubo serd: V = (3 = (%)3 = 0,266 u?

b) El punto C' € my, siendo 74 el plano perpendicular al lado AB que pasa por el punto

B.
D C
A(213) B(123)
B(1,2,3) — Fy+A=0
Ty = Ty = —X =
YT\ 7, = AB = (—1,1,0) ! Y

Bemy = —14+424+2A=0 = A\=—-1 = m=-a+y—1=0
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C € my, w3, 74, luego se encuentra en la interseccion de los tres planos:

Mo =—-2r—3y+62—-—5=0 1 -1 1,2
=T —y+z=2 ~ FiF ~| =2 =3 6,5 | ~ F,+2F
m=-24+y—1=0 -1 1 01 s+ Fy
1 -1 1, r—-3+3=2 = =2
~ 0 =5 8,9 — —5y+8:-3=9 = y=3 = |C(2,3,3)
0 0 1'3 = 2=23

Y para calcular D(a,b, c) tendremos en cuenta que 1@ = lﬁ

a=3
(-1,1,00=(2—-a,3-b,3—¢) = b=2 = | D(3,2,3)
c=3

Otra opcion habria sido la siguiente:

s (' € r =my N3, que calculariamos en paramétricas con un punto de la inter-
seccion y con d, = Tig, X Ty,.

» Como ABCD es un cuadrado /@ 1 ﬁ = )\ = (.

.zﬁ:l)—d:ﬂ
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